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1. ðÕÓÔØ a; b; 
; d ∈ [0; 1℄: äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ
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2. �ÏÞËÁ P ÌÅÖÉÔ ×ÎÕÔÒÉ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC. ìÕÞÉ AP , BP É CP
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3. ðÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔØ ÚÁÄÁÎÁ ÕÓÌÏ×ÉÑÍÉ: a

1

= 1 , a

2

= 4, a

3

= 2 É

a

n+3

a

n+1

+

a

n

a

n+2

= 2 �ÒÉ ×ÓÅÈ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÙÈ n. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÞÉÓÌÏ
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4. äÁÎ ÏÓÔÒÏÕÇÏÌØÎÙÊ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉË ABC. �ÏÞËÉ D, E É F | ÏÓÎÏ-

×ÁÎÉÑ ×ÙÓÏÔ ÉÚ ×ÅÒÛÉÎ A, B É C ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÅÎÎÏ. ìÕÞ EF �ÅÒÅÓÅËÁÅÔ

Ï�ÉÓÁÎÎÕÀ ÏËÒÕÖÎÏÓÔØ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÉËÁ ABC × ÔÏÞËÅ P . ðÒÑÍÙÅ BP É

DF �ÅÒÅÓÅËÁÀÔÓÑ × ÔÏÞËÅ Q. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ ED = EP , ÔÏ CQ É

DP �ÁÒÁÌÌÅÌØÎÙ.

5. äÁÎÏ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÏÅ ÞÉÓÌÏ n. ÷ÎÁÞÁÌÅ ÉÍÅÅÔÓÑ n ËÕÞÅË ËÁÍÅÛËÏ×, ×

ËÁÖÄÏÊ ÉÚ ËÏÔÏÒÙÈ ÉÚÎÁÞÁÌØÎÏ ÎÁÈÏÄÉÔÓÑ �Ï ÏÄÎÏÍÕ ËÁÍÅÛËÕ. òÁÚÒÅ-

ÛÁÅÔÓÑ ×ÚÑÔØ �ÏÒÏ×ÎÕ ËÁÍÅÛËÏ× ÉÚ ÌÀÂÙÈ Ä×ÕÈ ËÕÞ É ÓÏÓÔÁ×ÉÔØ ÉÚ ÜÔÉÈ

ËÁÍÅÛËÏ× ÎÏ×ÕÀ ËÕÞÕ. äÌÑ ËÁÖÄÏÇÏ n ÎÁÊÄÉÔÅ ÎÁÉÍÅÎØÛÅÅ ËÏÌÉÞÅÓÔ×Ï

ËÕÞ, ËÏÔÏÒÏÅ ÍÏÖÅÔ �ÏÌÕÞÉÔØÓÑ �ÏÓÌÅ ÎÅÓËÏÌØËÉÈ ÔÁËÉÈ Ï�ÅÒÁ�ÉÊ.

6. ðÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔÉ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÙÈ ÞÉÓÅÌ a
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. íÏÖÅÔ ÌÉ ÏËÁ-

ÚÁÔØÓÑ, ÞÔÏ ËÁÖÄÏÅ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÏÅ ÞÉÓÌÏ ×ÓÔÒÅÞÁÅÔÓÑ × ËÁÖÄÏÊ ÉÚ Ä×ÕÈ

�ÏÓÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏÓÔÅÊ ÒÏ×ÎÏ ÏÄÉÎ ÒÁÚ?

7. îÁÊÄÉÔÅ ×ÓÅ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÙÅ n, �ÒÅÄÓÔÁ×ÉÍÙÅ × ×ÉÄÅ n =

4ab

a−b
Ó ÎÁÔÕ-

ÒÁÌØÎÙÍÉ a É b.

8. îÁ �ÌÏÓËÏÓÔÉ ÄÁÎÏ 36 ÔÏÞÅË. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÒÅÄÉ ÎÉÈ ÎÁÊÄÕÔÓÑ

ÛÅÓÔØ ÔÏÞÅË, ÎÉËÁËÉÅ ÔÒÉ ÉÚ ËÏÔÏÒÙÈ ÎÅ ÌÅÖÁÔ ÎÁ ÏÄÎÏÊ �ÒÑÍÏÊ, ÉÌÉ

ÛÅÓÔØ ÔÏÞÅË, ÌÅÖÁÝÉÈ ÎÁ ÏÄÎÏÊ �ÒÑÍÏÊ.


